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“Bernard Bolzano (active in the first half of the 19th century) made outs-
tanding conceptual and technical contributions to logic and mathematics,
foreshadowing Tarski’s semantic notions of truth and consequence, Cauchy’s
concepts of convergence and continuity, Weierstrass' insights into highly
pathological (fractal) functions, and Cantor’s establishment of a theory of
infinite sets. A major series of translations (of 9 German publications or ma-
nuscripts) is forthcoming in The Mathematical Works of Bernard Bolzano
to be published by Oxford University Press.

Bolzano’s insights were founded on the very clear separation of objective
meanings from psychological events, linguistic expressions and real-world
objects (if any). This was at a time prior to the domination of mathematics
and logic by methods of abstraction and formalism. Modern computing was
born, and developed, under the influence (perhaps undue influence) of a
mathematical and formal perspective. Current research on Bolzano is part
of a larger enquiry into the principles underlying the accommodation of
formal and informal elements in both 19th century mathematics and modern
computing” [3]

Con estas afirmaciones, Russ le confiere una novedosa relevancia al estudio de Bolza-
no, y plantea un desafio a quienes deseen conocer algo sobre ¢l desarrollo de la historia
de la matematica, la informatica y la lingiiistica.

En cuanto a lo que, por el momento, nos atane, en primer lugar, esta la insisten-
cia de Bolzano en que las demostraciones matematicas deben prescindir de la intuicion
geométrica. Su articulo sobre el teorema del valor intermedio [1], que buscaba dar una
prueba “puramente analitica” de que dos funciones continuas, creciente y decreciente,
deben intersectarse en un punto, es un ejemplo cldsico de dicha insistencia. Como di-
jimos en la anterior entrega, Bolzano no llegé a demostrar el teorema clave necesario
para sustentar el del valor intermedio; sin embargo, su esfuerzo fallido es notable v
arroja mucha luz sobre las dificultades filosoficas, nada triviales, que plantea el andlisis,
ademas de las implicaciones que su resolucion han tenido en el desarrollo del resto de
las matematicas. Por ejemplo lo que hoy se da por sentado: la necesidad de demostrar
“lo obvio”, lo trivial. Retomemos la formulacién original de Bolzano:

“Sea M la propiedad no poseida por todos (no valida para todos) los valores

de la variable z pero que si lo es para todos los valores menores a un cierto

u. Existe un U que es el mayor de aquellos para quienes puede aseverarse
- que todos los = menores poseen la propiedad M”2. '

temdticas, preludiando las nociones semdnticas de verdad y consecuencia de Tarski, los conceplos
de convergencia y continuidad de Cauchy, las intuiciones de Weierstrass sobre funciones altamente
patoldgicas (fractales) y la teoria de conjuntos finitos de Cantor. ..

Las gentales intuiciones de Bolzano se basaban en una clara separacion de significados objelivos
de eventos psicolégicos, expresiones lingiiisticas y objetos del mundo real (si alguno existe). Esto
ocurrid en un perfodo anterior al predominio de los métodos abstractos y formales en ldgica y ma-
temdticas. .. "

2El subrayado es nuestro.
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